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CLASA a Xll-a
Problema 1.
1 1 x
Pentru numerele imparedZ, consideim matriceleA(x)=| 0 0 1| si multimeaG ={ A(X)/ xOZ, xnurrér impal}.
0 01
a) Aratati ca inmulirea matricelor este lege de compizzpe G si (G;[)] este grup abelian.

b) Aritati ci orice matriceA(x) din G este inversahilin (G;[J, cu toate & detA(x) = 0. Explicai acest fapt.
c) Demonstréica f:G - 2Z, f(A(x))= x+1 este izomorfism de I§G;() la (2Z;+), unde2Z ={2x / xOZ} .
Problema 2.
Pe Z definim legeaxo y= xy— - 34 12pentru oricex y[Z . Se cere:
a) Aritati ca "o este asociativsi (Z;o) are element neutra= .4

b) Determina multimea elementelor inversabile (m;o) .
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c) Cu notaia X" = Xo Xo Xo...o X, rezolvai ecuaia x?*9 = x in necunoscutx 0Z .
%_/

x apare de n-ori

Problema 3.
Fie fundgia f:R -~ R, f(x)=€" si F primitiva fundgiei f, care verifia F(1)=0.
a) Aratati ca .[xf dx ° 1.
b) Calcuai IF(x)dx
c) Calculai I|m—jf
Problema 4.
In urma unui studiu, s-a constatatrata de memorare a cuvintelor vocabularului lindvigleze, pe parcursul uneifiec
de 50 minute, este datle relaia M (t) =[ f (t)], unde[ x] reprezini partea intreag a nundrului xOR iar f este o

6t t? 3
100 1000 (t+1)

functie f:[0;50| - R, care verifia f'(t)= si f(0)=0, respectivM (t) reprezind numirul total

de cuvinte noi memorate de un cursant pe interviﬂuhinute[o;t] din parcursul legei.
2 —
t*(90-1), 3t .
3000 t+7

b) Determinai numarul total de cuvinte noi memorate de un cursamhdmentul de minut =10 al leaiei.
c) Determinai cate cuvinte noi memoreamn cursant in intervalul ultimelor 20 de minute @arcursul orei.

a) Aratati ca f(t)=

Nota: Timp de lucru 4 ore; Toate subiectele sunt obbgat Fiecare subiect este notat cu punctaje dél& 7.



